
どうかんすう

導関数
derivative

の
ていぎ

定義と
さしょう

差商
difference quotient

-
きほんえんしゅう
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1 
もんだい

問題 1

ていぎ

定義から 𝑓(𝑥) = 𝑥3 の
どうかんすう

導関数
derivative

を
もと

求めよ。

1.1 
かいとうれい

解答例

Correct

ℎ ≠ 0 の
はんい

範囲で

(𝑥 + ℎ)3 − 𝑥3

ℎ
= 3𝑥2 + 3𝑥ℎ + ℎ2

である。したがって ℎ → 0 として 𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 を
え

得る。

1.2 
かいせつ

解説

ℎ で
わ

割るため、
さき

先に ℎ ≠ 0 で
せいり

整理し、
さいご

最後に
きょくげん

極限
limit

を
と

取る。

1.3 よくある
あやま

誤 り

ℎ = 0 を
とちゅう

途中で
だいにゅう

代入する
あやま

誤 りがある。

2 
もんだい

問題 2

𝑓(𝑥) = 1/𝑥 について、
ていぎ

定義から 𝑓′(𝑎) を
もと

求めよ。ただし 𝑎 ≠ 0 とする。

2.1 
かいとうれい

解答例

Correct

𝑎 ≠ 0 かつ 𝑎 + ℎ ≠ 0 の
はんい

範囲で

1
𝑎+ℎ − 1

𝑎

ℎ
=

−1

𝑎(𝑎 + ℎ)

である。したがって

𝑓′(𝑎) = lim
ℎ→0

−1

𝑎(𝑎 + ℎ)
= −

1

𝑎2

である。
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2.2 
かいせつ

解説

もじしき

文字式の
ぶんぼ

分母が
あらわ

現 れるため、𝑎 ≠ 0 と 𝑎 + ℎ ≠ 0 を
かくにん

確認する。

2.3 よくある
あやま

誤 り

1/(𝑎 + ℎ) − 1/𝑎 の
つうぶん

通分で
ふごう

符号を
あやま

誤 る
ばあい

場合が
おお

多い。

3 
もんだい

問題 3

𝑓(𝑥) = | 𝑥 | が 0 で
びぶんかのう

微分可能
differentiable

でないことを
しめ

示せ。

3.1 
かいとうれい

解答例

Correct
みぎがわ

右側の
さしょう

差商
difference quotient

は 1、
ひだりがわ

左側の
さしょう

差商
difference quotient

は −1 である。よって
さゆう

左右の
きょくげん

極限
limit

が
いっち

一致せず、
びぶんかのう

微分可能
differentiable

でない。

3.2 
かいせつ

解説

れんぞく

連続
continuous

でも
びぶんかのう

微分可能
differentiable

とは
かぎ

限らない。

4 
かんれん

関連リンク
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