
せきぶん

積分
integration

の
ていぎ

定義：リーマン
わ

和
Riemann sum

と
ふごうつ

符号付き
めんせき

面積
signed area

1 
どうにゅう

導入

この
こうぎ

講義の
かくしん

核心は、
ていせきぶん

定積分
definite integral

を
こうしき

公式ではなく、
ちい

小さな
きよ

寄与を
た

足し
あ

合わせた
そうわ

総和
sum

の
きょくげん

極限
limit

として
りかい

理解することで

ある。

2 
ていぎ

定義

くかん

区間 [𝑎, 𝑏] を

𝑎 = 𝑥0 < 𝑥1 < ⋯ < 𝑥𝑛 = 𝑏

と
ぶんかつ

分割し、
かく

各
しょうくかん

小区間で
だいひょうてん

代表点 𝜉𝑖 を
と

取る。リーマン
わ

和
Riemann sum

は

∑
𝑛

𝑖=1
𝑓(𝜉𝑖)(𝑥𝑖 − 𝑥𝑖−1)

である。
ぶんかつ

分割を
こま

細かくした
きょくげん

極限が
そんざい

存在するとき、その
あたい

値 を

∫
𝑏

𝑎
𝑓(𝑥) 𝑑𝑥

と
か

書く。

3 
ふごうつ

符号付き
めんせき

面積

ていせきぶん

定積分
definite integral

は、𝑥 
じく

軸の
うえ

上を
せい

正、
した

下を
ふ

負として
かぞ

数える。したがって、
じっさい

実際の
めんせき

面積
area

を
もと

求めるときは、
ふごう

符号が
か

変わる
てん

点

で
くかん

区間を
ぶんかつ

分割し、
ぜったいち

絶対値
absolute value

を
もち

用いる。

4 
ぐたいれい

具体例

∫1
−1

𝑥 𝑑𝑥 = 0 である。しかし、
じつめんせき

実面積は

∫
1

−1
| 𝑥 | 𝑑𝑥 = 1

である。この
れい

例は、
ていせきぶん

定積分
definite integral

と
めんせき

面積
area

を
どういつし

同一視してはならないことを
かくにん

確認している。

5 
えんしゅう

演習リンク

→ 基本演習 リーマン和と定積分 exercise math calculus

https://study.bem130.com/exercise/math/calculus/リーマン和と定積分-基本演習/

md b921987 p. 1

/lecture/math/calculus/積分の定義：リーマン和と符号付き面積-講義

https://study.bem130.com/exercise/math/calculus/
https://study.bem130.com/exercise/math/calculus/%E3%83%AA%E3%83%BC%E3%83%9E%E3%83%B3%E5%92%8C%E3%81%A8%E5%AE%9A%E7%A9%8D%E5%88%86-%E5%9F%BA%E6%9C%AC%E6%BC%94%E7%BF%92/


6 
かんれん

関連リンク

→ 講義 微分積分学の基本定理 lecture math calculus

https://study.bem130.com/lecture/math/calculus/微分積分学の基本定理-講義/

md b921987 p. 2

/lecture/math/calculus/積分の定義：リーマン和と符号付き面積-講義

https://study.bem130.com/lecture/math/calculus/
https://study.bem130.com/lecture/math/calculus/%E5%BE%AE%E5%88%86%E7%A9%8D%E5%88%86%E5%AD%A6%E3%81%AE%E5%9F%BA%E6%9C%AC%E5%AE%9A%E7%90%86-%E8%AC%9B%E7%BE%A9/
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