
いち

位置ベクトルと
ずけい

図形への
おうよう

応用

1 
どうにゅう

導入

この
こうぎ

講義で
じゅうよう

重要なのは、
てん

点を
げんてん

原点からの
いち

位置ベクトルで
ひょうじ

表示し、
ずけいじょうけん

図形条件を
かほう

加法と
けいすう

係数の
しき

式へ
へんかん

変換するこ

とである。
ずけい

図形の
もんだい

問題では、
ちゅうてん

中点、
ないぶんてん

内分点、
じゅうしん

重心のように
てん

点どうしの
かんけい

関係が
しゅつげん

出現する。
いち

位置ベクトルを
もち

用いると、こ

れらを
へいきん

平均や
おも

重みつき
へいきん

平均として
けいさん

計算できる。

→ 講義 点とベクトルの違い lecture math vector

https://study.bem130.com/lecture/math/vector/点とベクトルの違い-講義/

2 
ようご

用語と
ていぎ

定義

いち

位置ベクトル
Position vector

 とは、
げんてん

原点 𝑂 から
てん

点 𝑃  へ
む

向かうベクトル ⃗𝑂𝑃  である。
ないぶんてん

内分点
Internal division point

 とは、
せんぶん

線分 𝐴𝐵 の
ないぶ

内部で 𝐴𝑃 : 𝑃𝐵 = 𝑚 : 𝑛 を
み

満たす
てん

点である。
じゅうしん

重心
Centroid

 とは、
さんかくけい

三角形の 3 
ちょうてん

頂点の
いち

位置ベクトルの
へいきん

平均で
あらわ

表 される
てん

点である。

3 
ほうしん

方針

てん

点を
ちょくせつ

直接
そうさ

操作せず、まず
げんてん

原点 𝑂 からの
いち

位置ベクトルに
へんかん

変換する。その
あと

後で、
ちゅうてん

中点、
ないぶんてん

内分点、
じゅうしん

重心を
けいすう

係数

つき
へいきん

平均として
けいさん

計算する。

4 
ちょっかんてき

直感的な
せつめい

説明

いち

位置ベクトルは、
てん

点の
ばしょ

場所を
げんてん

原点からの
やじるし

矢印として
きろく

記録する
ほうほう

方法である。
てん

点をベクトルで
ひょうじ

表示できるため、

ずけい

図形の
かんけい

関係を
せいぶん

成分や
けいすう

係数で
しょり

処理できる。
ちゅうてん

中点は 2 
てん

点の
へいきん

平均である。
じゅうしん

重心は 3 
てん

点の
へいきん

平均である。
ないぶんてん

内分点は、
せんぶんひ

線分比に
おう

応じた
おも

重みつき
へいきん

平均である。

5 
げんみつ

厳密な
せつめい

説明

5.1 1. 
ちゅうてん

中点

𝑀  が 𝐴,𝐵 の
ちゅうてん

中点なら、

𝑂𝑀 =
𝑂𝐴 + ⃗𝑂𝐵

2

である。これは 2 つの
いち

位置ベクトルの
へいきん

平均である。
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5.2 2. 
ないぶんてん

内分点

𝑃  が 𝐴𝐵 を 𝑚 : 𝑛 に
ないぶん

内分するなら、

⃗𝑂𝑃 = 𝑛
𝑂𝐴 +𝑚⃗𝑂𝐵
𝑚+ 𝑛

である。𝐴 に
ちか

近いほど 𝐴 
がわ

側の
けいすう

係数は
ちい

小さくなり、
はんたいがわ

反対側の
てん

点の
けいすう

係数が
おお

大きくなる。

5.3 3. 
じゅうしん

重心

さんかくけい

三角形 𝐴𝐵𝐶 の
じゅうしん

重心 𝐺 は、

⃗𝑂𝐺 =
𝑂𝐴 + ⃗𝑂𝐵 + ⃗𝑂𝐶

3

である。これは 3 
ちょうてん

頂点の
とうじゅう

等重みのアフィン
けつごう

結合である。

→ 講義 アフィン結合と重心 lecture math vector

https://study.bem130.com/lecture/math/vector/アフィン結合と重心-講義/

6 
ぐたいれい

具体例

𝐴 = (1, 2)、𝐵 = (5, 4) とする。
ちゅうてん

中点 𝑀  は

𝑀 = 𝐴+𝐵
2

= (1 + 5
2
, 2 + 4
2
) = (3, 3)

である。これは
ざひょう

座標ごとの
へいきん

平均である。

7 
べつ

別の
かんてん

観点

ずけいてき

図形的には、
いち

位置ベクトルは
てん

点の
はいち

配置を
やじるし

矢印で
ひょうげん

表現する
ほうほう

方法である。
だいすうてき

代数的には、
てん

点の
かんけい

関係を
けいすう

係数つき
へいきん

平均

で
しょり

処理する
ほうほう

方法である。

8 
みわ

見分け
かた

方

•
ちゅうてん

中点、
ないぶんてん

内分点、
じゅうしん

重心が
しゅつげん

出現したら、
いち

位置ベクトルを
けんとう

検討する。

•
せんぶんひ

線分比が
おお

多い
ずけいもんだい

図形問題では、
ざひょうけいさん

座標計算より
いち

位置ベクトルのほうが
たんしゅく

短縮できる
ばあい

場合がある。

•
てん

点とベクトルの
くべつ

区別が
ひつよう

必要な
ばめん

場面では、まず
てん

点どうしの
さ

差をベクトルとして
かくにん

確認する。

9 どこまで
な

成り
た

立つか

いち

位置ベクトルは
げんてん

原点の
せんたく

選択に
いぞん

依存する。
いっぽう

一方、
ないぶんひ

内分比や
じゅうしん

重心のような
ずけいてきかんけい

図形的関係は、
げんてん

原点を
へんこう

変更しても
へんか

変化

しない。この
ふへんせい

不変性を
めいかく

明確にする
ことば

言葉がアフィン
けつごう

結合である。
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10 
さいしゅうけい

最終形

⃗𝑂𝑃 = 𝑛 𝑂𝐴+𝑚 𝑂𝐵
𝑚+𝑛

⃗𝑂𝐺 = 𝑂𝐴+ 𝑂𝐵+ 𝑂𝐶
3

11 
ひとこと

一言でいうと

•
いち

位置ベクトルは、
てん

点の
かんけい

関係を
かほう

加法と
けいすう

係数の
けいさん

計算へ
へんかん

変換する
どうぐ

道具である。

12 
かんれん

関連リンク

→ 講義 点とベクトルの違い lecture math vector

https://study.bem130.com/lecture/math/vector/点とベクトルの違い-講義/

→ 講義 アフィン結合と重心 lecture math vector

https://study.bem130.com/lecture/math/vector/アフィン結合と重心-講義/

→ 講義 図形と方程式の基本 lecture math geometry

https://study.bem130.com/lecture/math/geometry/図形と方程式の基本-講義/
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